
 

 - 1 - 

Ενδεικτικές Απαντήσεις Θεµάτων 
 
Θέµα 1ο 
α. 

xi νi fi fi% Αθροιστική συχνότητα xivi 

0 20 0,40 40 20 0 

1 15 0,30 30 35 15 

2 5 0,10 10 40 10 

3 10 0,20 20 50 30 

ΣΥΝΟΛΟ 20 1 100 - 55 

 

β. 
55

x 1,1
50

= =  

 

γ. 25 26t t 1 1 2
1

2 2 2
+ +

δ = = = =  

 
δ. R 3 0 3= − =  

10x 4R 10 1,1 1 4 3 11 1 12 0+ δ − = ⋅ + − ⋅ = + − =  
 
Θέµα 2ο 

α. 
2

x 1 x 1 x 1 x 1

x x x(x 1)
lim (x) lim lim lim x 1

x 1 x 1+ + + +→ → → →

− −
= = = =

− −
f  

 
β. 

x 1 x 1
lim (x) lim(2 x 3) 2 1 3 2 3

− −→ →
= λ − = λ ⋅ − = λ −f  

 
γ. Για να υπάρχει το 

x 1
lim (x)
→

f  θα πρέπει: 

x 1 x 1
lim (x) lim (x)

4
2 3 1 2 4 2

2

− +→ →
=

λ − = ⇔ λ = ⇔ λ = =

f f
 

δ. Για λ=2 η  f  γίνεται: 
2x x

,
x 1(x)

4x 3,

 −


−= 


− ≤

 αν  x>1
f

 αν x 1
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22 2 4 2

(2) 2
2 1 1

( 1) 4 ( 1) 3 4 3 7

− −
= = =

−
− = ⋅ − − = − − = −

f

f
 

Οπότε  (2) 3 ( 1) 2 2 3 ( 7) 4 21 25− − = ⋅ − ⋅ − = + =K=2f f  

 
Θέµα 3ο 
 

α. 3 2(x) (x 3x 2) (x) 3x 3′ ′ ′= − + ⇔ = −f f  

 

β. 2(x) (3x 3) (x) 6x′′ ′ ′′= − ⇔ =f f  

 
γ. Έχουµε λοιπόν: 

′ ′′α − + = ⇔ α − − + ⋅ =
− α + + = ⇔ − α = ⇔ α =

f f( 1) (0) 4 (1) 27 ( 1)( 3) 4 6 27
3 3 24 27 3 0 0

 

 
Θέµα 4ο 
 
α. Πρέπει x>0 , οπότε το πεδίο ορισµού Αf της f είναι το f (0, )Α = ∞ . 

β. 
1

(x) (lnx x 1) 1
x

′ ′= − − = −f  

γ. ′ = ⇔ − = ⇔ = ⇔ =f
1 1

(x) 0 1 0 1 x 1
x x

 

x 0 2 +∞  

(x)′f   + - 

(x)f   

  

 

′ > ⇔ − > ⇔ > ⇔ <
1 1

f (x) 0 1 0 1 x 1
x x

 

′ < ⇔ − < ⇔ >
1

f (x) 0 1 0 x 1
x

 

Στο (0,1]  ισχύει f (x) 0′ >  και η f παραγωγίσιµη οπότε είναι και γνησίως αύξουσα 

Στο [1, )+∞  ισχύει f (x) 0′ <  και η f παραγωγίσιµη οπότε είναι και γνησίως φθίνουσα 

 
δ. Ισχύει: 2008 2009<  
Οπότε (2008) (2009)>f f , αφού η f είναι γνησίως φθίνουσα στο διάστηµα [1,+∞ ] 

ln2008 2008 1 ln2009 2009 1
ln2008 2009 ln2009 2010

− − > − −
− > −

 


